PAGE  
7

Лекция 3 (17 сентября 2002 года).

Теорема. Следующие условия эквивалентны:
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Замечание. Конечно, если
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Определение. Если
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выбор константы всегда возможен, т.к. матрица треугольная. 
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 утверждение об эквивалентности 1) и 2) очевидно, т.к. этот переход сохраняет свойства замкнутости.


Теорема. 1.) Гильбертово пространство Н сепарабельно
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2.) Сепарабельные гильбертовы пространства изоморфны, если их размерности совпадают.

(Все бесконечномерные гильбертовы сепарабельные пространства изоморфны).
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 т.е. u сохраняет норму, кроме того, u – сюрьективно, следовательно, изоморфизм. 
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В частности, все бесконечные сепарабельные гильбертовы пространства изоморфны 
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Пусть B1 и B2 – банаховы пространства. Множество линейных ограниченных отображений
[image: image64.wmf]2

1

B

B

®

 обозначим 
[image: image65.wmf])

,

(

2

1

B

B

l

, т.е. 
[image: image66.wmf]Î

A



 EMBED Equation.3  [image: image67.wmf])

,

(

2

1

B

B

l

 если: 
[image: image68.wmf].

:

}

inf{

;

)

(

;

,

),

(

)

(

)

(

;

),

(

)

(

1

2

1

A

c

x

c

x

A

B

y

x

y

A

x

A

y

x

A

C

x

A

x

A

B

B

=

£

Î

+

=

+

Î

=

a

a

a

 Т.к. отображение линейно, то это определение эквивалентно следующему: 
[image: image69.wmf])

1

(

sup

2

1

1

B

x

Ax

A

B

=

=

.


Теорема. 
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Теперь возьмём
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Непрерывность и ограниченность для линейных операторов – эквивалентные свойства. 
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