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Лекция 10 (19 ноября 2002 года).


Замечание. Пусть 
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Определение1. 
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Определение2. 
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Утверждение. Определения эквивалентны.
Доказательство. 
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Пусть Х, У – топологические пространства.


Определение. Отображение 
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 непрерывна на Х, если она непрерывна 
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Теорема. 
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Доказательство. 
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 Пусть 
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 Это и есть условие непрерывности. 
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Упражнение. 
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  любого замкнутого множества 
[image: image51.wmf]Y

G

Ì

 является замкнутым.

АКСИОМЫ ОТДЕЛИМОСТИ ТОПОЛОГИЧЕСКИХ ПРОСТРАНСТВ
Основных аксиом 4: 
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 четыре типа топологических пространств в зависимомти от того, какую аксиому мы там приняли. Например:
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Если говорится про топологическое пространство, но не оговариваются условия, то обычно полагается, что оно хаусдорфово.

КОМПАКТНОСТЬ


Определение. Х – ,топологическое пространство, называется компактным, если из любого его покрытия открытыми множествами можно выбрать конечное подпокрытие.


Определение. Система 
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Теорема. Х – компактное пространство 
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 любая центрированная система 
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Доказательство. 
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 Противоречие, т.к. 
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Определение. Х – предельная точка, если любая проколотая окрестность точки Х содержит хотя бы одну точку. А точка прикосновения может совпадать с Х, т.е. класс предельных точек несколько уже.


Теорема. Пусть Х – компактное пространство. Тогда каждое его бесконечное множество имеет предельную точку.

Доказательство. Пусть 
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Теорема. Х – компактное пространство. 
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 Если М – замкнута, то  М – компакт.

Доказательство. Пусть 
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Определение. Компактное хаусдорфово пространство называется компактом.

Теорема. Пусть К – компакт в хаусдорфовом пространстве Х. Тогда К – замкнут в Х.

Доказательство. Пусть К – компакт, 
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Теорема. Пусть Х – компактное пространство. 
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Доказательство. Область компактного пространства есть компакт. Пусть 
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